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. Sea f:C — C la funcién dada por

Flz) = %log(zwLi\/Q) (zeQ)

Justifiquese que:

a) cos(f(z)) =zparatodoz € C

b) f es holomorfaen Q = C\ {x:x € R, |x| > 1}.

c¢) Calculese el desarrollo de Taylor de la derivada de f en z =0, y dedtizcase el desarrollo

de Taylor de f en z=0.

. Sean f y g dos funciones enteras no constantes verificando que |f(z)| < |g(z)| para todo
z € C. ;{Qué se puede afirmar sobre f'y g?.

. Dado a € C, |a| # 1, calculese la integral:

/ senzg d
con(@+1)z—a(z2+1) ¢

. Sea f:D(0,1) — C una funcién holomorfa y no constante. Se define
M(r)=max{|f(2)]: |z| =r} (0O<r<1).

a) Pruébese que la funcién M es estrictamente creciente.

b) Supdngase que hay un nimero natural, n, tal que para todo r €]0,1] es M(r) = r", y
deduzcase que f(z) = az” para todo z € D(0, 1), donde o € C con |a| = 1.

. Sea f una funcién holomorfa en el disco unidad verificando que f(0) = 0. Pruébese que la

serie Z f(z") converge en el disco unidad y que su suma es una funcién holomorfa.
n>1



